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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….015 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze produsul scalar al vectorilor jiv
��

�

32 +=  i jiw
��

�

23 +=  

(4p) b) S  se calculeze cosinusul unghiului format de vectorii jiv
��

�

32 +=  i jiw
��

�

23 += . 

(4p) c) S  se determine ecuaia tangentei la cercul  4122 =+ yx   dus  prin punctul ( )5,4P  . 

(4p) d) S  se arate c   punctele  ( )2,1−L , ( )3,2−M  i ( )4,3−N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze volumul tetraedrului cu vârfurile în punctele ( )2,1,1A ,  ( )1,2,1B ,  

     ( )1,1,2C   i    ( )3,2,1 −−−D . 

(2p) f)  S  se determine  R∈ba,   astfel încât s avem egalitatea de numere complexe 

     ( ) biasinicos +=π+π 16 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve în  R   inecuaia 0432 <−+ xx . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  6Z∈x̂   s  verifice relaia  xx ˆ2̂ˆ 2 = . 

(3p) c) S  se calculeze partea întreag a numrului 32 +=a . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor strict pozitive ecuaia   3log2 =x . 

(3p) e) S  se calculeze  suma rd cinilor polinomului   223 ++= XXf . 

 2. Se consider func ia RR →:f ,   ( ) xxxf 24 −= . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se determine ecuaia asimptotei spre ∞−   la graficul funciei  f . 

(3p) c) S  se arate c ( )
4

1−≥xf ,   R∈∀ x . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se calculeze     ∫ +

1

0
4

3

13
dx

x

x
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 

Se consider matricele 
















=
369

246

123

A ,  
















=
100

010

001

3I   i  AIB += 3 . 

 (4p) a) S  se calculeze determinantul i rangul matricei  A . 

 

(4p) b) Dac  
















=
3

2

1

X    i  ( )123=Y ,  s  se calculeze matricea  YXAS ⋅−= . 

 (4p) c) S  se verifice c  AA 102 = . 

 (2p) d) S  se arate c matricea   B  este  inversabil  i  inversa  sa  este matricea 

AIB
11

1
3

1 −=− . 

 (2p) e) S  se arate c    AA nn 110 −= ,  N∈∀n , 2≥n . 

 (2p) f) S  se gseasc trei matrice ( )C3,, MWVU ∈  de rang 1, astfel încât WVUB ++= . 

(2p) g) S  se arate c oricare ar fi dou matrice, ( )C3, MDC ∈  de rang 1, avem BDC ≠+ . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p )  

 
     Se consider func iile   RR →:nf ,   definite prin    ( ) xcosxf −= 10  i   

    ( ) ( )∫=+

x

nn dttfxf
0

1 ,   N∈∀n ,  R∈∀x . 

(4p) a) S  se verifice c   ( ) xsinxxf −=1 ,  R∈∀x . 
(4p) b) S  se calculeze   ( )xf2 , R∈x . 
(2p) c) Utilizând metoda induciei matematice, s se arate c 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) x
x

n

x

n

x
xf nn

nn

n sin1
!1

1...
!12!12

1
1212

12
+

−+

+ −+−++
−

−
+

= ,    N∈∀n ,   R∈∀x . 

(4p) d) S  se arate c graficul funciei  1f    nu are asimptot spre ∞+ . 

(2p) e) S  se arate c     ( )
!n

x
xf

n

n ⋅≤≤ 20 ,   N∈∀n ,   0>∀x .  (Reamintim c  0!=1) 

(2p) f) S  se arate c    0
!

lim =
∞→ n

xn

n
,  0>∀x . 

(2p) g) S  se arate c    ( ) ( ) x
n

xxxx n
n

n
sin

!12
1...

!5!3!1
lim

1253

=








+
−+−+−

+

∞→
,  R∈∀x . 

 

 

            

 


