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1) Determinat, i numǎrul natural x din egalitatea 1 + 8 + 15 + ... + x = 1794.

2) Fie (an)n≥1 o progresie aritmeticǎ. S, tiind cǎ a3 + a17 = 158, calculat, i a9 + a11.

3) Determinat, i primul termen al progresiei aritmetice a1, a2, 25, 32, ...

4) Determinat, i primul termen al unei progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ a6 + a11 = 123 s, i
rat, ia r = 7.

5) Determinat, i primul termen s, i rat, ia unei progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ a12 = 48 s, i
a18 = 72 .

6) Determinat, i primul termen s, i rat, ia unei progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ a2+a11 = 26
s, i a7 + a9 = 32 .

7) Determinat, i primul termen s, i rat, ia unei progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ S6 = 141 s, i
S8 = 244

8) Verificat, i dacǎ 248 este termen al progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ a12 = 93 s, i a23 =
181.

9) Calculat, i suma primilor 30 termeni ai progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ a7 = 51 s, i
a29 = 227.

10) Determinat, i primul termen s, i rat, ia unei progresiei aritmetice (an)n≥1, s,tiind cǎ S15−S5 =
660 s, i a10 − a8 = 12.
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1) 155.

2) 158.

3) 11.

4) 9.

5) 4, 4.

6) 2, 2.

7) 6, 7.

8) nu.

9) 3570.

10) 9, 6.

http://www.pro-matematica.ro


pro-matematica.ro

1)
Termenii sumei sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice (an)n≥1,
cu a1 = 1 s, i a2 = 8,
deci rat, ia r = a2 − a1 = 8− 1 = 7.
x este termenul al n-lea, iar 1794 este suma primilor n termeni.
Folosind formula sumei primilor n termeni:

S =
2 · a1 + (n− 1) · r

2
· n

se determinǎ n (al câtelea termen este x).
Înlocuind valorile cunoscute se obt, ine:

2 · 1 + (n− 1) · 7
2

· n = 1794

s, i efectuând calculele se ajunge la ecuat, ia de gradul al doilea:
7n2 − 5n− 3588 = 0
care se rezolvǎ:
∆ = (−5)2 − 4 · 7 · (−3588) = 100489√

∆ = 317

n1,2 =
−(−5)± 317

2 · 7
n1 = −312

14
/∈ N, n2 = 322

14
= 23 ∈ N .

Deci x este al 23-lea termen al progresiei aritmetice cu a1 = 1 s, i r = 7 .
Folosind formula termenului general, an = a1 + (n− 1) · r, se obt, ine:
x = a23 = a1 + (23− 1) · r
x = a1 + 22 · r
x = 1 + 22 · 7
x = 155.

2)
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:
a3 + a17 = 158
a1 + (3− 1) · r + a1 + (17− 1) · r = 158
a1 + 2 · r + a1 + 16 · r = 158
2 · a1 + 18 · r = 158 .
Se calculeazǎ:
a9 + a11 = a1 + (9− 1) · r + a1 + (11− 1) · r
a9 + a11 = a1 + 8 · r + a1 + 10 · r
a9 + a11 = 2 · a1 + 18 · r
a9 + a11 = 158

3)
Se observǎ cǎ a3 = 25 s, i a4 = 32, deci:
r = a4 − a3
r = 32− 25
r = 7
Acum:
a2 = a3 − r
a2 = 25− 7
a2 = 18,
iar
a1 = a2 − r
a1 = 18− 7
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a1 = 11.
4)
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:
a6 + a11 = 123

a1 + (6− 1) · r + a1 + (11− 1) · r = 123

a1 + 5 · 7 + a1 + 10 · 7 = 123

a1 + 35 + a1 + 70 = 123

2 · a1 + 105 = 123

2 · a1 = 123− 105

2 · a1 = 18

a1 = 9 .
5)
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:{
a12 = 48

a18 = 72{
a1 + (12− 1) · r = 48

a1 + (18− 1) · r = 72{
a1 + 11r = 48

a1 + 17r = 72

Scǎzând prima ecuat, ie din a doua ecuat, ie, se obt, ine:
6r = 24

r = 4

Substituind r = 4 în prima ecuat, ie, se obt, ine:
a1 + 11 · 4 = 48

a1 + 44 = 48

a1 = 48− 44

a1 = 4 .
6)
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:{
a2 + a11 = 26

a7 + a9 = 32{
a1 + (2− 1) · r + a1 + (11− 1) · r = 26

a1 + (7− 1) · r + a1 + (9− 1) · r = 32{
a1 + 1r + a1 + 10r = 26

a1 + 6r + a1 + 8r = 32{
2a1 + 11r = 26

2a1 + 14r = 32

Scǎzând a doua ecuat, ie din prima ecuat, ie, se obt, ine:
−3r = −6

r = 2

Substituind r = 2 în prima ecuat, ie, se obt, ine:
2a1 + 11 · 2 = 26

2a1 + 22 = 26

2a1 = 26− 22

2a1 = 4

a1 = 2 .
7)
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Folosind formula sumei primilor n termeni ai unei progresii aritmetice, Sn = 2·a1+(n−1)·r
2

· n, se
obt, ine:

S6 = 2·a1+(6−1)·r
2

· 6
S8 = 2·a1+(8−1)·r

2
· 8{

S6 = 141

S8 = 244{
2·a1+(6−1)·r

2
· 6 = 141

2·a1+(8−1)·r
2

· 8 = 244{
(2a1 + 5r) · 6 = 282

(2a1 + 7r) · 8 = 488{
12a1 + 30r = 282

16a1 + 56r = 488

Prima ecuat, ie se împarte cu 6.
A doua ecuat, ie se împarte cu 8.{

2a1 + 5r = 47

2a1 + 7r = 61

Scǎzând prima ecuat, ie din a doua ecuat, ie, se obt, ine:
2r = 14
r = 7.
Substituind r = 7 în prima ecuat, ie, se obt, ine:
2a1 + 5 · 7 = 47
2a1 + 35 = 47
2a1 = 47− 35
2a1 = 12
a1 = 6.
8)
Se determinǎ mai întâi primul termen s, i rat, ia progresii aritmetice.
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:{
a12 = 93

a23 = 181{
a1 + (12− 1) · r = 93

a1 + (23− 1) · r = 181{
a1 + 11r = 93

a1 + 22r = 181

Scǎzând prima ecuat, ie din a doua ecuat, ie, se obt, ine:
11r = 88
r = 8
Substituind r = 8 în prima ecuat, ie, se obt, ine:
a1 + 11 · 8 = 93
a1 + 88 = 93
a1 = 93− 88
a1 = 5 .
Folosind din nou formula termenului general al unei progresii aritmetice, se verificǎ dacǎ existǎ

n ∈ N astfel încât an = 248.
a1 + (n− 1) · r = 248
5 + (n− 1) · 8 = 248
(n− 1) · 8 = 243
n− 1 = 243

8
/∈ N
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Deci 248 nu este termen al progresiei aritmetice (an)n≥1.
9)
Se determinǎ mai întâi primul termen s, i rat, ia progresii aritmetice.
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:{
a7 = 51

a29 = 227{
a1 + (7− 1) · r = 51

a1 + (29− 1) · r = 227{
a1 + 6r = 51

a1 + 28r = 227

Scǎzând prima ecuat, ie din a doua ecuat, ie, se obt, ine:
22r = 176
r = 8
Substituind r = 8 în prima ecuat, ie, se obt, ine:
a1 + 6 · 8 = 51
a1 + 48 = 51
a1 = 51− 48
a1 = 3 .
Folosind formula sumei primilor n termeni ai unei progresii aritmetice, Sn = 2·a1+(n−1)·r

2
· n, se

obt, ine:
S30 = 2·a1+(30−1)·r

2
· 30

S30 = 2·3+29·8
2
· 30

S30 = 238
2
· 30

S30 = 3570.
10)
Folosind formula sumei primilor n termeni ai unei progresii aritmetice, Sn = 2·a1+(n−1)·r

2
· n, se

obt, ine:
S5 = 2·a1+(5−1)·r

2
· 5 s, i S15 = 2·a1+(15−1)·r

2
· 15.

Cum S15 − S5 = 660 , are loc:
2·a1+14·r

2
· 15− 2·a1+4·r

2
· 5 = 660

(2a1 + 14r) · 15− (2a1 + 4r) · 5 = 1320
30a1 + 210r − 10a1 − 20r = 1320
20a1 + 190r = 1320.
Se împarte egalitatea cu 10 s, i se obt, ine:
(*) 2a1 + 19r = 132.
Folosind formula termenului general al unei progresii aritmetice, an = a1 +(n−1) ·r, se obt, ine:
a10 − a8 = 12
(a1 + 9r)− (a1 + 7r) = 12
a1 + 9r − a1 − 7r = 12
2r = 12
r = 6.
Se substituie r = 6 în egalitatea (*):
2a1 + 19 · 6 = 132
2a1 + 114 = 132
2a1 = 18
a1 = 9.
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