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. 0 1
1. Se di matricea A:( . J.

a) Calculati A*, A* si determinati cel mai mic numar natural ne N cu proprietatea ca A" = 1I,.

b) Demonstrati cd daca matricea X € M,(RR) verifica ecuatia A-X =X -A , atunci exista

a b
a,be R astfel incat X = .
b a+b
¢) Demonstrati cd matricea X determinata la punctul anterior verifica egalitatea:

X?—(2a+b)-X +(detX)-1, =0,

2. Fie f:R>R, f(x)=m-e“+n-e"+p-e*, a,b,ce R", m,n, pe R,cu proprietatea ci

|f(x0)|<[siny|, Vxe (-L).
ekx _1 *®
a) Calculati L= lin(} ke R,
x> X

b) Demonstrati cd m+n+p=0.

¢) Demonstrati inegalitatea |ma +nb+ pc| <I.

3. Se considera trei capitaluri proportionale cu numerele 3, 4, 6. Primul a fost plasat 60 de zile cu
dobanda de 6%, al doilea 120 de zile cu dobanda de 9% iar al treilea 180 de zile cu dobanda de
12%. Dobanda simpla totala obtinuta este de 510 euro, iar anul bancar are 360 de zile.

a) Sa se scrie sistemul liniar care descrie modelul matematic al problemei.
b) Determinati cele trei capitaluri.

2x—1
2x+1

4. Fie functiile f:(%,oo)—)R,f(x):ln( j g:(%,oo)—>R,g(x)=f’(x)-

a) Studiati monotonia functiilor f si g.

b) Folosind teorema lui Lagrange pentru functia f pe intervalul [n, n + 1], ne N, demonstrati ci
gn+h<f(n+)—f(n)<g(n), Vne N

Nota: Timp de lucru 4 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0la 7.



